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COGNOME NoME

CORSO DI LAUREA MATRICOLA

Tutte le risposte devono essere riportate sul foglio e giustificate.
Quesiti

2

A) Sia ¥ :={f(x) € R[x] : deg f < 3}. Si determini un prodotto scalare * su ¥ tale che i polinomi 1 4 x, 1 — x, x“ siano una

base ortonormale per ¥ rispetto a *.

B) In E3(R) scrivano le equazioni di due rette sghebe aventi distanza d = 2 e retta di minima distanzar: x+y =0=x—z.

C) Si determini una matrice 3 X 3 avente per autospazi V7 :={(x,y,z) : x +y =0}e Vo = ((1,1,1)).

D) Si determini per quali valori di k € R il punto Py = (k,0,0, 1) appartiene al sottospazio affine generato dai punti
A= “)0)2)0)’ B = (O)O»O,]): Ck = (],O,k,O)

E) Siano f : R> — R3 una applicazione lineare iniettiva e g : R®> — R? una applicazione lineare suriettiva. Quali sono i
possibili valori di dim(Im(g o f)). Per ognuno dei possibili valori si fornisca un esempio di coppia (f, g) di funzioni che

realizza tale dimensione.

F) Sia (e1,e3) la base canonica di R,. In AG(2,R) si determini un riferimento affine I rispetto il quale la retta r =

[(1,0); Z(e1 — e3)] abbia equazione x = 0.

G) Si scrivano le equazioni della retta reale di <7 (C) passante per il punto (1,0, 1).
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A) Sia 7 :={f(x) € R[x] : deg f < 3}. Si determini un prodotto scalare * su 7 tale che i polinomi x? — 1, x* + 1, 2x siano

una base ortonormale per ¥ rispetto a .

B) In E3(R) scrivano le equazioni di due rette sghebe aventi distanza d = 3 e retta di minima distanzar: x —y =0=x—z.

C) Si determini una matrice 3 X 3 avente per autospazi Vy :={(x,y,z) : x+y+z=0}e V_; = ((1,1,1)).

D) Si determini per quali valori di k € R il punto Py = (0,0,k, 1) appartiene al sottospazio affine generato dai punti
A= “)0)2)0)’ B = (O)O»O,]): Ck = (k,O,Z,O)

E) Siano f : R> — R? una applicazione lineare suriettiva e g : R*> — R3 una applicazione lineare iniettiva. Quali sono i
possibili valori di dim(Im(g o f)). Per ognuno dei possibili valori si fornisca un esempio di coppia (f, g) di funzioni che

realizza tale dimensione.

F) Sia (e1,e3) la base canonica di R,. In AG(2,R) si determini un riferimento affine I rispetto il quale la retta r =

[(1,2); Z(e1 — e3)] abbia equazione y = 0.

G) Si scrivano le equazioni della retta reale di 7 (C) passante per il punto (—1,0,1).

860,864,868,872,876,285,340
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Quesiti

A) Sia ¥ = {f(x) € R[x] : degf < 3}. Si determini un prodotto scalare * su 7 tale che i polinomi x? +x, x> —x, 1 +x siano

una base ortonormale per ¥ rispetto a .

B) In E3(R) scrivano le equazioni di due rette sghebe aventi distanza d = 2 e retta di minima distanzar: x—z = 0 = x+2y.

C) Si determini una matrice 3 x 3 avente per autospazi V7 :={(x,y,z) : x+y =2z=0}e Vo, = ((1,0,0), (0,0, 1)).

D) Si determini per quali valori di k € R il punto Py = (0,0,k, 1) appartiene al sottospazio affine generato dai punti
Ax = (1,0,2k,0),B =(0,0,0,1), C = (1,k,2,0).

E) Siano f : R> — R3 una applicazione lineare iniettiva e g : R®> — R? una applicazione lineare suriettiva. Quali sono i
possibili valori di dim(Im(g o f)). Per ognuno dei possibili valori si fornisca un esempio di coppia (f, g) di funzioni che

realizza tale dimensione.

F) Sia (e1,e3) la base canonica di R,. In AG(2,R) si determini un riferimento affine I rispetto il quale la retta r =

[(1,0); Z(e1 — e3)] abbia equazione x = 0.

G) Si scrivano le equazioni della retta reale di <7 (C) passante per il punto (1,1, 0).

861,865,869,873,875,284,339
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Tutte le risposte devono essere riportate sul foglio e giustificate.

Quesiti

A) Sia 7 = {f(x) € R[x] : deg f < 3}. Si determini un prodotto scalare * su 7 tale che i polinomi x + 1, x> —x, 1 siano una

base ortonormale per ¥ rispetto a *.

B) In E3(R) scrivano le equazioni di due rette sghebe aventi distanza d = 3 e retta di minima distanzar: x—2z =0 = x+y.

C) Si determini una matrice 3 x 3 avente per autospazi V_1 :={(x,y,z) : x —y =0}e V; ={((2,1,0)).

D) Si determini per quali valori di k € R il punto Py = (0,0,k, 1) appartiene al sottospazio affine generato dai punti
Ay = (1)k)2,0)’B = (0)0)0)])’ C= “,])2)0)

E) Siano f : R> — R? una applicazione lineare suriettiva e g : R*> — R3 una applicazione lineare iniettiva. Quali sono i
possibili valori di dim(Im(g o f)). Per ognuno dei possibili valori si fornisca un esempio di coppia (f, g) di funzioni che

realizza tale dimensione.

F) Sia (e1,e3) la base canonica di R,. In AG(2,R) si determini un riferimento affine I rispetto il quale la retta r =

[(1,0); Z(e1 — e3)] abbia equazione x +y = 0.

G) Si scrivano le equazioni della retta reale di 7 (C) passante per il punto (—1,0,1).

862,866,870,874,876,286,340



